Exercice 9:

1°) z, et z, ont comme formes
trigonomeétriques respectives

[2:11n/3] et [V2;3t/4].
Déterminez leurs formes algébriques.

2°) z, et z, ont comme formes algébriques
respectives -v2-iVv2 et V6 +iV2

Déterminez leurs formes trigonométriques.
o — 1 -_—

3°) z.=4+4V3i et z,=12z,xz

Déterminez leurs formes trigonométriques.

Quelle conjecture peut-on faire ?



Exercice9: 1°)

z, de forme trigonométrique z; =[2; 11r/3 ]
a=rcosp=2(cos1lmn/3)
b=rsinf=2(sin11n/3)



Exercice9: 1°)

z, de forme trigonométrique z; =[2; 11r/3 ]
a=rcosp=2(cos1lmn/3)
b=rsinf=2(sin11n/3) A

angle remarquable —{— /3
117t/3 = 0 + 41— 11/3 /

T
cercle trigo—— B



Exercice9: 1°)

z, de forme trigonométrique z; =[2; 11r/3 ]

a=rcosp=2(cos1lmn/3)
b=rsin=2(sin11m/3)

a=2(+1/2)=1
h=2(-(V3)/2)=-V3

A

angle remarquable
117/3 = 0 + 41— 11/3 /

N

cercle trigo



Exercice9: 1°)

z, de forme trigonométrique z; =[2; 11r/3 ]
a=rcos3=2(cos1lm/3)
b=rsinf=2(sin11n/3) A

angle remarquable —{— /3
1171/3 = 0 + 41 — 11/3 /

_1Q
a=2(+1/2)=1 cercle

trigo
b=2(-(V3)/2)=-V3
Z,=[2;11n/3] Z,=1-ivV3
forme trigonométrique forme algébrique




Exercice9: 1°)

z, de forme trigonométrique z, = [V2 ; 3n/4 |
a=rcos=V2(cos3n/4)
b=rsin3=V2(cos3n/4)



Exercice9: 1°)

z, de forme trigonométrique z, = [ V2 ; 3n/4 ]
a=rcos[=V2(cos3mn/4)
b=rsin3=V2(cos3n/4) anglep remarquable

/4

s i S
T
cercle trigo




Exercice9: 1°)

z, de forme trigonométrique z, = [ V2 ; 3n/4 ]
a=rcos=V2(cos3n/4)

b=rsin3=V2(cos3mn/4) anglep remarquable

B .

T
a=Vv2(-(v2)/2)=-1 k%cletrigo

bh=v2(+(V2)/2)=1




Exercice9: 1°)

z, de forme trigonométrique z, = [ V2 ; 3n/4 ]
a=rcos[3=V2(cos3m/4)

b=rsin3=V2(cos3mn/4) anglep remarquable

B .

T
a=Vv2(-(v2)/2)=-1 k%cletrigo

b=v2(+(V2)/2)=1
Z,=[V2;3n/4] Z,=-1+i

forme trigonométrique forme algébrique




Exercice9: 2°)
z; de forme algébrique z; =-v2 —i V2

r=|z]

r=VaZ+b? =V(-v2)2+(-v2)? = V4 =2




Exercice9: 2°)
z; de forme algébrique z; =-v2 —i V2

r=|z]

r=VaZ+b? =V(-v2)2+(-v2)? = V4 =2

B=arg(z)
cosB=alfr=-(V2)/2
_sinB=b/r=-(\/2)/2




Exercice9: 2°)

z; de forme algébrique z; =-v2 —i V2

r=|z]

r=Vaz+b? =V(-v2)2+(-V2)? = VZA=2

B=arg(z)
cosB=alfr=-(V2)/2
_sinB=b/r=-(\/2)/2

angle remar%

|
=

B

E >
/ 1
cercle trigo




Exercice9: 2°)
z; de forme algébrique z; =-v2 —i V2

r=|z]

r=Vaz+b? =V(-v2)2+(-V2)? = VZA=2

angle remarquabl \T[/4
= arg(2) ﬁ """"
cosB=alfr=-(V2)/2 -1 1
-_ sin B = b/r = - (V2) /2 B — /cercle trigo

donc 3 = 51t/4 + k2m

=




Exercice9: 2°)
z; de forme algébrique z; =-v2 —i V2

r=|z]

r=Vaz+b? =V(-v2)2+(-V2)? = VZA=2

angle remarquable | Tt/4
p=arg(z) f _______
cosB=alfr=-(V2)/2 -1 /1>
-_ sin3=b/r=-(v2)/?2 B — cercle trigo
donc 3 = 51t/4 + k2m

Z,=-V2-iV2 Z,=[2;5mn/4]
forme algébrique forme trigonométrique

=




Exercice9: 2°)
z, de forme algébrique z, = V6 + i V2

r=|z]

r=Vaz+b2 =V(v6)2+(v2) = V8 =2v2




Exercice9: 2°)
z, de forme algébrique z, = V6 + i V2

r=|z]

r=Vaz+b2 =V(v6)2+(v2) = V8 =2v2

B=arg(z)
" cos 3 =a/r = (V6)/(2v2) = (V3)/2
- sin = b/r=(V2)/(2V2) =1/2




Exercice9: 2°)
z, de forme algébrique z, = V6 + i V2

r=|z]

r=Vaz+b2 =V (V6 )2+ (V2) = V§A=2vz

angle remarquable } T[/6
B =arg(z) f --------- B
" cos 3 =a/r = (V6)/(2v2) = (v3)/2 k/ g
-_ sin B = b/r = (\/2)/(2\/2) = 1/2 ercle trigo

donc 3 =1/6 + k2m




Exercice9: 2°)
z, de forme algébrique z, = V6 + i V2

r=|z]

r=Vaz+b2 =V (V6 )2+ (V2) = V§A=2vz

angle remarquable | T1/6
B=arg(z) ﬁ """"" " B
" cos 3 =a/r = (V6)/(2v2) = (v3)/2 T
| sin B =b/r = (v2)/(2v2) = 1/2 K/. trigo
donc 3 =1/6 + k2m

Z,=V6+iV2 2,=[2V2;n/6]
forme algébrique forme trigonométrique




Exercice 9 :

3°) z;=4+i14V3 et z,=1z,xz,

Déterminez leurs formes
trigonomeétriques.

Quelle conjecture peut-on faire ?

Rappel question 2°) :
Z,=V6+iV2 Z,=[2V2;m/6]



Exercice9: 3°)

z; de forme algébrique z; =4 +i 4vV3

r=VaZ+b? =V42+(4v3)2 = V64 =38



Exercice9: 3°)

z; de forme algébrique z; =4 +i 4vV3

r=VaZ+b? =V42+(4v3)2 = V64 =38

B =arg(zs)
" cosPB=alr=4/8=1/2
- sin B =Db/r=(4v3)/8 = (v3)/2




Exercice9: 3°)

z; de forme algébrique z; =4 +i 4vV3

r=Vaz+b? =V42+(4v3)? = VafS

angle remarquabl
B — arg( 25) /f
" cosPB=alr=4/8=1/2 k/ g
I sin B = b/r = (4\/3)/8 = (\/3)/2 cercle trigo

donc 3 =1m/3 + k2m




Exercice9: 3°)

z; de forme algébrique z; =4 +i 4vV3

r=Vaz+b? =V42+(4v3)? = VafS

angle remarquable |
5 = arg z,) ﬁ
" cosPB=alr=4/8=1/2 / g
-_ sin 3 =b/r =(4v3)/8 = (v3)/2 k cercle trigo
donc 3 =1m/3 + k2m

Z.=4+i4V3 Z.=[8;m/3]
forme algébrique forme trigonométrique




3°)

2.=2,2;=(4+4V3i)x(V6+iVv2)
=6 +4iV18 + 4i V2 + 4i* V6
= 4V6 + 4i 3V2 + 4i V2 + 4(- 1) V6
=0+116V2



Exercice9: 3°)
z, de forme algébrique z;, =16 i V2
r=|z|

r=Vaz+b2 =V02+(16v2)? =16V2




Exercice9: 3°)

z, de forme algébrique z;, =16 i V2

r=Vaz+b?2 =V02+(16V2)? =16V2

B=arg(z)
" cosB=a/r=0/8=0
- sin B=Db/r=(16v2)/(16v2)=1




Exercice9: 3°)

z, de forme algébrique z;, =16 i V2

r=Vaz+b2 =V02+ (16V2)> =16 V2

B
B=arg(z) /t\
- >
cos B=a/r=0/8=0 k/
I sin B = b/r = (16\/2)/ (16V2) =1 cercle trigo

donc 3 =1m/2 + k2m




Exercice9: 3°)

z, de forme algébrique z;, =16 i V2

r=Vaz+b2 =V02+ (16V2)> =16 V2

B
B=arg(z) /t\
] >
cos B=a/r=0/8=0 k/
I sin B = b/r = (16\/2)/ (16V2) =1 cercle trigo
donc 3 =1/2 + k2m

Z.=16iV2 2, =[16V2; /2]
forme algébrique forme trigonométrique




3°)

Z, =2, X Z

16ivV2=(4+4V3i)x(V6e+iV2)
formes algebriques

[16 V2 ; 1t/2 ]

=[2v2;nt/6]x[8;n/3]

formes trigonométriques

Conjecture: .. ?



3°)
2. =12, 2
[16 V2 ; /2]
=[2V2;n/6]x[8;mn/3]
=[2V2x8;:m/6+Tm/3]
Conjecture: [r,; B, 1x[r,; B, ]
=[r1><r2}31+|32]?

Elle est vraie et sera démontrée
I'année prochaine.



3°)
Conjecture: [r,; B, 1x[r,; B, ]

=[r1xr2;B1+Bz]?

Elle est vraie et sera démontrée
I'année prochaine.

On a aussi : ...



3°)
Conjecture: [r,; B, 1x[r,; B, ]
=[r1Xr2;Bl+BZ] ?

Elle est vraie et sera démontrée
I'année prochaine.

[r1;B1] r.1
On a aussi : =[—}Bl— Bz]

[rZ;Bz] r.2




